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Çorrection EXERCICE
t  - t 2

l .u .  (1 .+^ /6  )  
=  1  +zJ6+6 =  t  +2J6,  ( t * .Æ-) '  = (z+  rJu) '

( r  +G.) '  = (  T +2s.8Xt. ,Ju)  -847 +3a2,16 . .

=73 +28J6 ,

b .  t + l  = 3 4 2 x 2 + 1 6 3 ; 3 4 2 - 1 6 3 x 2 + 1 , 6 ; 1 6 3  -  1 6 x 1 0 + 3 ; 1 6  = 3  x 5  + 1 donc 847 et342 sott

premiers entre eux.

z . ( r *J6) '  =  *+bnJ6.
ar  =1,  4  = I  ;  e {7 ,k  =2 ;  a , - {13,4 t ; :28,  e tc '

&. a,*r * bn*t6 L a, + b,6 X t +G ) = n + 6bn *(q, + b,)G donc 
I';: ' , =i: 'J:

b. dr*r * br*t - Zdn +7 bn =2(q + br) + 5b, ;

Raisonnons par I'absurde : si an+r *â,*, est divisible par 5, coillme 5b, est divisible pa'r 5, alors 5

divise 2(q, + bn),et comme 5 est premier avec 2 , d'après le théorème de Gauss , 5 divise

an + b,ce qui est contradictoire.
par ailleurs 5 ne divise pas dr + h =2 donc par récurrence 5 ne divise pas q * bn .

En effet la proposition pn (( 5 ne divise pas q, * bn \t est vraie au rang initial 1 et est héréditaire

donc elle est vraie pour tout entier naturel non nul n .

n I 
o*, = Qn *6bn 

o[ ^t 
- b,+r - 5bn

v' 
t â*t = an * bn L6br*r 

- on+r = Sctn

Soit d un diviseur positif de a,'ç1êt de bn+t; d divise donc 5aret Sbn

et d divise PGCD (Sor,sbn): SPGCD( an,bn): 5 car anet b, sont premiers entre eux '

Donc d:Sou 1 ; mais dnepeut pas êire 5 car sinon 5 diviserait ar+tet b*t et donc diviserait

on+r* b61 ce qui est impossible d'après la question précédente'

Donc d:l s'est-à-dire an+t at bn+r sont premiers entre eux'
par aillew s a,z atbz sont premiers entre eux donc par récurrenc e an et b, sont premiers entre

eux. (même PrinciPe qu'au 2b.)


