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l. (l +i)2 =2i, don c (l+ i)a - (2i12 = -n=u""@ 
-

2. En développant lz-1+il2 = 1y'5-il', o" obti""t hl'éi-nGl

3. ona z] = $za = S<t + rt = 4 = i =' '
Dorr" oMr i 1 , u" J.t fau, ainsi que b' puisque oMoMl est rectangle'
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4. La. figure monûe rapidement que setle tfGi6iiâàlest la bonne'

verincation : ffi (jr) "t 
ft 1'P, aou IÉ' ft = o- a = o'

à 
iff*fi\tr,-oau *\L=4

1z- r)+:l*+f

*)a{l- (ùL &{: ! rr.oHa = 4 +fL ( ttUa-t"+A)

4jE È-.,.,,tl"r- o.J&-lnrla orra=4 <f ôrrq-ÛZà

à rr"..=lz^l * z* =2"(!i)t
oh- lz,l=.l2.ll+i* -rJÏ *$)^-->,' ,-o,-- ozÈa^
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l,e plan complexe est rapporté à un
on considère l'équation (g) : z2 - 2zl5 + 4 = o.

\ on résout l 'équa tlon (E) i z2 -22\/5+ + = o; a = (-z/5)t -4' L "4 
= 12- 16= -4'

!équation admet donc deux solutions complexes conjuguées :

, -(-2y'5)* i'/4 zt/3+zi 17,;r -. , T7---r,=-7= 2 
=W:)Jetz =lvJ - r. l

æ

a- zt = 2t e i t-r, Ê= 2", -ro = z ("o. ï * i .i,, ur) 
= r(+ -r 

[j)) 
=h6=7

Donc zr est solution de l'équation (n .

b. z2 = 22 e i t- L)2 E = a e i 6 = a (s6s 
a 1, -* f ) 

= * 
{ f 

. t 
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z3=23ei(-rr3Ë = oei-é = a("os 
f  

+ is in+) =8 {--a--t}- + l

lzrl = 2 donc le point Ml d'affixe z1 est situé sur le cercle de centre O et de rayon 2; de plus, la
partie imaginaire de zr est-l donc le point Ml est situé sur la droite d'équation y= -t' AÊq {L\ =
Pour placer le point M2, on utilise le fait qtrc lz2l = 4 eT qrc:frn(z,2) = 2. A"*!U) =F
Pour placer fe point M3, on utilise le fait que lz3 | = I et que lm(4) = -4- fu*l%) = -+

I

24 =Z: ei(-r\4 
t6 = 16s iâ ; pour placer le point M4, on utilise le fait que lal = 16; de plus arg (za) =

T  Q -  -  / J \ t ; , ê r :  l
1=*g(rr) don.l"s points o, M2 etMa sont align és donc Mae(oM2l. ?+1 SD+8i ['- (f*)=e
6  ' -  Â . .  l ^ \ - n -
Voi.r la figure en annexe.

F^t(?r) =€

,jF 'r,",:ler@,donc ei(-r;"Ë =.'u =+.;=+.+

[""..,r21r"', 
. zn = 2n ei t-t. E= - (f . ia)

p, r*e"',[ID;= :tr donc e i(-r)' É = "' * = + - ; = + - 9{a

\,-oorr".i n it.poi., zn = 2n eit-1 tr * = - (+ - 
+)

Doncpourtouten t er n>t, zn=zn(f .  
"P)

)
M1M2=lz'2-al-- lzy' i+zi -(y' \-  i ) l=lzl î+zi - t / t+ i  l= l6+ai I

=tl@.n='n;c=Ji=@
M2M3=14- zal --lat/1- at - (z'/5 +21)l=14\/3- 4i -2\/5- 2 i I = l2\i3 - 6i I

l2'/3)- + t-6)' = ,/ 12 + 36 = J48 =lat/3l.= 2" t/3

Pour la suite de I'exercice, on admet que, liour tout entier z > l, MnMn+r = 2n \/5,

Annole t 1= MyM2 * M2M3 + "' + M"Mnay

a. D'après la questio î 4, ! tt --2d3 +22 \/-!*... * 2",/i =(2+22 +. " +zn\,/î

La suite (2") définie pour n > 1 est géométïique de raison 4 = 2 et de premier terme 2t =Z;la

somme S de ses premiers termes consécutifs est donnée par la formule :

I _ raisonnombrE d€ iermes
S = Dremier terme x

1- raison

donc2+22 +. . .2n =z, l j  =z*ry=2(2n -  L)

( ,=(z+22 +. . .+2")V3.@
(n>too} e 2\,/5Qn -t) > 1000 e 2 n - 1 7 - : i  e

Iâ fonction ln est strictement croissante sur 10, +oo[, donc

2n> -+L .
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( n > ro0o.- In (2') > h [+P + t'l c+ nln2 ) ln [$ * r)a5'^ >,
\ 2'/3 \ 2V3 
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