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% est la courbe représentative,

dans un repère orthonormé
(o ; i ,7) ,6" la fonct ion f  déf in ie

,ur [0, $] ou, f(x) = 51p 1";.

A est le point de coordonnées
(1 ; 0) et M un point quelconque
de %, d'abscisse x.

Le but de l'exercice est de trouver la position de M sur (€

pour laquelle la distance AM est minimale.

1. Démontrez que : AM2 = (x - 1) 2 + sin2 (x) .

2. On considère la fonction f définie rur, l= i0 ;
f ( x ) = ( x - t ) 2 + s i n 2 ( r .

a) Calculez, pour tout x de l, f'(x) et f " (x) .

b) Déduisez de la question précédente les variations de
f' et dressez son tableau de variation.

c) Démontrez qu' i l  existe un unique nombre a de I pour
lequel f'(cx,) = 6.

Donnez un encadrement de ct d'ampli tude

3. a) Déduisez de la question 2. <) les variat ions de f et
dressez son tableau de variation.

b lConc luez.

4. On note Mo le point d'abscisse c.

Démontrez que la tangente en Mo à la courbe % est per-
pendiculaire à la droite (AMo).
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*_\ 1. f ,  est la fonction définie sur [O;+oo[ par

f1 û) = 2x -2+ln(x2 + 1). Étudiez les variat ions de f '  et

dressez son tableau de variation.

2. n est un entier naturel non nul. On considère la fonction

fn  dé f i n i esu r  [ o  ;+ * [  pa r  f n ( x )=2x - , * ' n ( t ; * t )  .

al Démontrez que la fonction f, est strictement

croissante sur [0; +oo[.

b) Démontrez que léquation f ,(x) = 0 admet une unique

solut ion crn dans [0 ;  +oo[.

c) Justifiez que pour tout n de N*, 0 ( crn ( 1 .

3. Démontrez que pour tout n de N*, f, (crn*') ) 0.

4. a) Démontrez que la suite (an) est croissante.

b) Déduisez-en qu'elle est convergente.

c) utilisez lêxpression ot = 1 9,1 
pour déter,-

miner la l imite de la suite (an).

@ O^ no.4\eter- €* gqt -'^.94- àÆe^^t€-

, r  l -  f i

d.L dlrY,tô,tdlt{Â- 4$.t* k- , \ J

c^s,ulçrrb à*F )nlù

Etxt*cxQ3

ba*,n<v A &"pr,Jfro"' &e
A ^ l  \
4r'"* 6(^ ) .= -F.r'
*'+ *e*r

M -{*tV;<s,fby- _{*r,k^ 
Ê,*w. $o"clA^^

JndA""*f cr-..*ui**^ Lu/r,tlv\'-,h/b**',"tr(
f 

, 
d--Ar^ô; 4oun- ,,t*oul \î*!À t Lt & aa*: f

C-gSL:r * ,5v*reoc

bor*l €^- cf^eok?""
a'l I

= caàte*)

cùi

I

,& t'aqirur
) o

r,!f il.Xi&".-Q*b

ç4, ̂  Au tWiJla-!**ul

& = {'.r-4.>
a- < b- cà>

C^rr'-QxÀ -toulr- .(\ = .l à 5

e<be- $(4


