
Contrôle 3 novembre 2013 Terminale S

Partie A
1) Représenter graphiquement la fonction exponentielle et tracer la droite d'équatiofi y=lç .

Exptiquer succinctement pourguoi, pour tout x dans lR, e"- x >0
2) Soit g la fonction définie sur [0 ; +o.I par g(x] = e-' - x

Démontrer que l'équation S(x) = 0 n'a qu'une seule solution dans [0; +".1 et en donner'
un encadrement à 0,1 près.
Dresser le tableau de signe de g sur [0; +"o[

Partie B
Soir f la fonction définie sur tR par f (x) = 

#
1) Déterminer les lirnites de f €o *oo et en -oo.

Vous pourrez utiliser les écritures suivantes de f : f {x) = :-( É\ : jË
*\;E)-æ

Quelles asymptotes peut-on en déduire ?
2) Démontrerque f(x) est du signe de -xe* +L pourx Ê lR

Que peut-on dire du signe de f'{x} pour x S 0 ?
Pour p0 on admet que f'{x) est du même signe que g{x} {g est la fonction de fa partie A}
En déduire le signe de f' sur lR et dresser le tableau de variations complet de f sur lR.

Courbe représentative de f à titre indicatif :



C-",lrC6eL 3 f\A*"-q,* â!)43 Tz.s @
C,nndtdnts ayrnt drol*i I'enrelgnement de cpécidtté

l. On considère l'équation {E) : llx - ?y = F, où x et }' sont des entiers relatifs.
a. Iustifier, en énonçant un théorème, qu'il existe un couple d'entiers rela-

tifn {r* ; lt} tels que I lrr - 7p = l. Trouver un tel couple.

2,.

b. Err déduire une solution particulière de l'équation {.EJ"
c. Résoudre l'équation {E}.

d. Dans le plan rflpporré à un repère orthonorme 
[r:, î, îJ, ort considère

la droiteD d'équation cafiésienne lrr- Îy- s = 0. ûn note {f, l'ensernble
des points $d{r I .f} du plan tels que 0 {.u { s0 er û ( y {so.
Détermir:er le nombre de points de la droite D appartenênt â I'e.nsenrble
6 et dont les coordonnées snnt des nombres entie.rs"

ûn considère l'équation {F} : l l.C -7yE = S, rù r et "y $ont des entiers relatifs.
s* DftnCIntrçr que si le couple {x ; .yi est solutionde [F], alors *J = ?.y? tmott Si.
b. $oient.ti et y des entiers relatifs. Eecopier et compléter les cleux tableaux

euivants:

Modulo 5, ,r e$ congru. à 0 I 2 J 4

Modulo 5,:rz est congru à

Modulo 5, .yestcongru à 0 I , 3 4

Illodulo 5, ?.1É est congru à

Quelles sont lec valcurs possibles du reste de la division euclidienne de
f et de2y' par S?

s En déduire que si le couple [*: ; "y] est sCIlution de tF], alors .a et y sonl d€s
multiplee de 5.

3. Démnntreï que si x et .v sont des rnultiples de 5, alors re couple ix ; .y) n est
pas solution de (Fl. Que peut-on endéduire pour l'Équation iFJ ?


