Exercice 1
Les parties A et B sont indépendantes
Partie A

a) Soit u = -3 + 37 . Donner une €criture exponentielle de

b) Trouver z, sous forme exponentielle, telque u .z = 3o b
En déduire que z= —1 — i+/3

¢) Déterminer les valeurs exactes de cos( % ) et de sin ( {% j al’aidede a) et b)

Partie B
1) Résoudre dans Cl'équation z° — 8z + 64 =0

Soit A, B, C, D, 4 points d’affixes respectives
—T £ 2% E

A= ~Zn=8li Ze=Zve " s =inc
2) Démontrer que zc = 4 - 4iv/3 etzD=—4\/§—4i.

3) Démontrer que A, B, C, D sont sur un méme cercle dont on précisera le centre et le rayon

4) a)On note z; et z, les affixes respectives des vecteurs AC etBD
Démontrer que z,=z;V3
b) On note z3 et z4 les affixes respectives des vecteurs AB etDC
Calculer |z3] et |z4]
c) Démontrer que ABDC est un trapéze isocele
5) On admet que (Zﬁ e EB) = Arg( ZZ;%S;C— } modulo 2
On notelle point d’intersection des droites (AB) et {CD)
Déterminer la mesure principale de (I_§ - Tﬁ) = (Zﬁ , Fﬁ)
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Le plan est muni d’'un repere orthonormal direct (O, u, ;) On prendra 2 cm pour
umité graphique.

On considere 'application F du plan dans lui méme qui, a tout point M d’affixe 2
associe le point M’ d’affixe 2’ tel que:
Z=(+i)z+2,

1. Soit Ale point d’affixe —2 + 2i.

Déterminer les affixes des points A’ et B vérifiant respectivement A’ = F(A) et
F(B)=A.

2. Méthode de construction de Vimage de M.

a. Montrer qu'il existe un point confondu avec son image. On notera Q ce
point et w son affixe. ( Asoun WW\MA‘ KA U = 9.4-)
7

S0

= z
b. Etablir que pour tout complexe z distinct de w, =
=

Soit M un point distinct de Q.

e BaEeg A ~N N
Comparer MM’ et MQ. ( . o nel RUL. (MO, MM) = -'“-/2_ m{kTD)MD)
En déduire une méthode de construction de M’ & partir de M.

=i

3. Etude de I'image d'un ensemble de points.

a. Donner la nature et les €léments caractéristiques de I'ensemble T, des
points du plan dont I'affixe z vérifie [z +2 - 2i] = /2.
Vérifier que B est un pointdeT.

b. Démontrer que, pour tout z élément de C
Z+2=(1+i)(z+2-2i).
Démontrer que 'image par F de tout point de I' appartient au cercle I

de centre A’ et de rayon 2.
Placer O, A, B, A/, T et T sur une méme figure,




-4

2

04

i




